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Οιοθιερωκέλος ζτεδηαζκός...

Αλαισηηθό Πρόγρακκα

• αληηκεησπίδεη εληαία ην πιαίζην ζπνπδώλ, από ηελ

Πξνδεκνηηθή, ζην Γεκνηηθό, Γπκλάζην θαη Λύθεην,

• αληηκεησπίδεη ηε δηαθνξεηηθόηεηα,

• είλαη ζπλέρεηα ππό δηακόξθσζε θαη αιιαγή γηα λα

αληηκεησπίδεη ηελ εμέιημε,

• δίλεη έκθαζε ζε όινπο ηνπο καζεηέο ( ραξηζκαηηθνύο 

θαη αδύλαηνπο),

• ζρεηίδεηαη κε ηελ θαζεκερηλόηεηα θαη ηελ δωή,

• ζηεξίδεηαη ζηελ Σερλνινγία.



Μέζα οιοθιερωκέλοσ ζτεδηαζκού...

Υξήζε κεζόδσλ θαη 

δξαζηεξηνηήησλ πνπ 

κπνξνύλ λα 

δηαθνξνπνηεζνύλ, ώζηε 

λα θαιύπηνληαη νη 

αλάγθεο όισλ ησλ 

καζεηώλ

Υξήζε ηεο 

ηερλνινγίαο 

γηα παξνρή 

ελαιιαθηηθώλ 

επθαηξηώλ

Αλαισηηθό Πρόγρακκα



Αλαθέξνληαη θαη ζηνρεύνπλ ζηηο πην θάησ 

ηθαλόηεηεο:

• Καηαλόεζε

• Δπάξθεηα

• Λύζε πξνβιήκαηνο

• ΢πιινγηζκό

Αλαισηηθό Πρόγρακκα

Γείθηες Δπηηστίας



Ηθαλόηεηες

Καηαλόεζε: Οηθνδόκεζε ελλνηώλ κε ηξόπν πνπ:

• λα κπνξνύλ λα κεηαθεξζνύλ ζε δηαθνξεηηθό πεξηερόκελν, 

• λα κπνξνύλ λα αιιεινζπλδεζνύλ,

• λα ζπκβάιινπλ ζηελ αλάπηπμε λέσλ ηδεώλ θαη ελλνηώλ,

• λα ηηο κεηαθέξνπλ ζε λέεο θαηαζηάζεηο ηεο πξαγκαηηθήο 

δσήο

• λα απαληνύλ ζην «Γηαηί» θαη ην «Πώο».

Αλαισηηθό Πρόγρακκα

Δπάρθεηα:

• δεμηόηεηα επηινγήο θαηάιιειεο δηαδηθαζίαο,

• εθηέιεζε δηαδηθαζηώλ κε αθξίβεηα θαη επειημία,

• εθκάζεζε βαζηθώλ θαη ππξεληθώλ γλώζεσλ.



Λύζε προβιήκαηος: Ζ ηθαλόηεηα:

• επηινγήο,

• εξκελείαο, 

• θαηαζθεπήο,

• κνληεινπνίεζεο,

• καζεκαηηθνπνίεζεο, 

• δηεξεύλεζεο θαηαζηάζεσλ

• παξνπζίαζεο κε απνηειεζκαηηθό ηξόπν ηεο επίιπζεο πξνβιεκάησλ.

Αλαισηηθό Πρόγρακκα

΢σιιογηζκός: Ζ ηθαλόηεηα:

• ινγηθήο ζθέςεο,

• αλάιπζεο,

• απόδεημεο,

• αμηνιόγεζεο,

• επεμήγεζεο θαη

• γελίθεπζεο.

Ηθαλόηεηες



• Αλαπαξαγσγή καζεκαηηθήο γλώζεο

•Δθαξκνγή καζεκαηηθήο γλώζεο ζε (απζεληηθά)

πξνβιήκαηα

Μαζεκαηηθός αιθαβεηηζκός



…πεξηιακβάλεη ηελ ηθαλόηεηα ηνπ αηόκνπ λα 

αλαγλωρίδεη θαη λα θαηαλοεί ηε ζεκαζία ησλ 

καζεκαηηθώλ ζην ζεκεξηλό θόζκν, λα θηάλεη ζε 

ηεθκεξησκέλεο αηηηοιογήζεης, λα τρεζηκοποηεί

ηα καζεκαηηθά κε ηξόπν πνπ ηθαλνπνηεί ηηο 

αλάγθεο ηνπ αηόκνπ σο ελεκεξσκέλνπ, 

αλαζηνραζηηθνύ πνιίηε. 

Μαζεκαηηθός αιθαβεηηζκός



Γίλεη έκθαζε ζηε γλώζε πνπ ρξεζηκνπνηείηαη 

ιεηηνπξγηθά κε πνιινύο ηξόπνπο.

΢πλδπάδεη ηε γλώζε θαη ηηο δεμηόηεηεο κε ηε 

δεκηνπξγηθή αληαπόθξηζε ζε πξαγκαηηθέο 

θαηαζηάζεηο. 

Μαζεκαηηθός αιθαβεηηζκός



Μαζεκαηηθέο Ηθαλόηεηεο

• Οη καζεκαηηθέο δηαδηθαζίεο πνπ απαηηνύληαη 

ζηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ. 

• Οη καζεκαηηθέο δηαδηθαζίεο ζηεξίδνληαη ζε 

γλώζεηο θαη δεμηόηεηεο

Οη καζεκαηηθές έλλοηες, δοκές θαη ηδέες έτοσλ 

επηλοεζεί ως εργαιεία γηα οργάλωζε θαηλοκέλωλ 

ηοσ θσζηθού, θοηλωληθού θαη πλεσκαηηθού κας 

θόζκοσ (Freudenthal, 1983)





Πιαίζηο προβιήκαηος

• Πξνζσπηθέο θαηαζηάζεηο

• Δθπαηδεπηηθέο/επαγγεικαηηθέο

• Γεκόζηα δσή-Κνηλσλία

• Δπηζηήκε



Πιαίζηο προβιήκαηος: Παράδεηγκα

Θα θαηαζέζεηο 1000 επξώ ζε ινγαξηαζκό ζηελ ηξάπεδα. 

΢νπ πξνζθέξνληαη 2 επηινγέο. 

Α. Δπηηόθην 4% εηεζίσο

Β. 10 επξώ κε ηελ θαηάζεζε θαη 3% εηεζίσο.

Πνηα επηινγή είλαη πην ζπκθέξνπζα ύζηεξα από έλα 

ρξόλν; Πνηα ύζηεξα από 2 ρξόληα;

Γεκόζηα θαηάζηαζε



Πιαίζηο προβιήκαηος: Παράδεηγκα

Θα ήηαλ δπλαηό λα εθαξκόζνπκε έλα 

λνκηζκαηηθό ζύζηεκα πνπ λα βαζίδεηαη ζην 

ηξηαδηθό ή πεληαδηθό ζύζηεκα αξίζκεζεο; 

Δπηζηεκνληθή θαηάζηαζε



Μαζεκαηηθό πεξηερόκελν

1. Αξηζκνί

2. Γεσκεηξία 

3. Μέηξεζε

4. Άιγεβξα

5. Πηζαλόηεηεο-΢ηαηηζηηθή

1. Έλλνηεο ρώξνπ θαη 

ζρήκαηα

2. Πνζόηεηα

3. Αιιαγή θαη ζρέζεηο

4. Αβεβαηόηεηα



1. Έλλνηεο ρώξνπ θαη ζρήκαηα

Πνηα ζρήκαηα είλαη δπλαηό λα παξαρζνύλ κε κηα κόλν ηνκή ελόο 

θύβνπ; Πόζεο έδξεο, αθκέο θαη θνξπθέο είλαη δπλαηό λα 

παξαρζνύλ κε κηα ηέηνηα ηνκή;

Μαζεκαηηθό πεξηερόκελν



1. Έλλνηεο ρώξνπ θαη ζρήκαηα

Πόζνη θύβνη ρξεηάδνληαη γηα λα θαηαζθεπαζηεί ην πην θάησ 

αληηθείκελν;

Πιάγηα όςε θάηνςε

Μαζεκαηηθό πεξηερόκελν



2. Αιιαγή θαη ζρέζεηο

΢ε έλα εξεπλεηηθό εξγαζηήξην νη γηαηξνί παξαθνινπζνύλ ηελ 

αλάπηπμε ησλ θπηηάξσλ, όπσο θαίλεηαη ζηνλ πην θάησ πίλαθα. 

Δλδηαθέξνληαη γηα ηε κέξα πνπ ν αξηζκόο ησλ θπηηάξσλ ζα 

θηάζεη ηηο 60000, γηα λα αξρίζνπλ έλα πείξακα. 

Μαζεκαηηθό πεξηερόκελν



3. Πνζόηεηα

Μαζεκαηηθό πεξηερόκελν



4. Πηζαλόηεηεο - ΢ηαηηζηηθή

Μαζεκαηηθό πεξηερόκελν



4. Πηζαλόηεηεο - ΢ηαηηζηηθή

Οη θαηαζθεπαζηέο 

ζπζηεκάησλ αζθάιεηαο 

ρξεζηκνπνίεζαλ ηα 

δεδνκέλα θαη 

θαηαζθεύαζαλ ηε γξαθηθή 

παξάζηαζε δίπια

Ζ αζηπλνκία δήισζε πσο 

ήηαλ παξαπιαλεηηθή ε 

γξαθηθή παξάζηαζε ησλ 

θαηαζθεπαζηώλ ζπζηεκάησλ 

αζθάιεηαο, γηαηί δελ δείρλεη 

ηε κείσζε ηνπ εγθιήκαηνο ηα 

ηειεπηαία ρξόληα

Να θαηαζθεπάζεηε ηε γξαθηθή 

παξάζηαζε κε ηα ίδηα δεδνκέλα 

πνπ λα δείρλεη ηε κείσζε ηνπ 

εγθιήκαηνο ηα ηειεπηαία ρξόληα



Μαζεκαηηθές δηαδηθαζίες

Αλαισηηθό Πρόγρακκα

Μαζεκαηηθνπνίεζε… 

Σπιινγηζκόο … ηεθκεξίωζε

Επηθνηλωλία…

Μνληεινπνίεζε…

Καηαζθεπή πξνβιεκάηωλ θαη επίιπζή ηνπο…

Αλαπαξαζηάζεηο …

Χξήζε ζπκβνιηθήο γιώζζαο…

Τερλνινγία …Χξήζε πιηθώλ



Μαζεκαηηθέο Γηαδηθαζίεο

Οη έλλνηεο, ηδέεο θαη δεμηόηεηεο πνπ ρξεζηκνπνηνύλ νη καζεηέο 

ζηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ 

Μαζεκαηηθνπνίεζε



Μαζεκαηηθέο Γηαδηθαζίεο: Μαζεκαηηθνπνίεζε

1. Πξόβιεκα απζεληηθό 2. Μαζεκαηηθέο έλλνηεο

3. Απνκάθξπλζε από ηελ πξαγκαηηθόηεηα  (Απνπιαηζίσζε)  

4. Λύζε καζεκαηηθνύ  πξνβιήκαηνο

5. Λύζε απζεληηθνύ πξνβιήκαηνο



Παράδεηγκα Μαζεκαηηθοποίεζες



Παράδεηγκα 

Μαζεκαηηθοποίεζες

1. Η δηαδηθαζία ηεο καζεκαηηθνπνίεζεο αξρίδεη 

από έλα πξόβιεκα πνπ εδξάδεηαη ζε πξαγκαηηθά 

γεγνλόηα, θαηαζηάζεηο, πιεξνθνξίεο.

• ΢ύλδεζε ιίηξσλ κπνγηάο κε επηθάλεηα 

πηλαθίδαο

Αλαισηηθό Πρόγρακκα



Παράδεηγκα 

Μαζεκαηηθοποίεζες

2. Οη καζεηέο αλαγλωξίδνπλ ηα καζεκαηηθά πνπ 

ζα ρξεζηκνπνηήζνπλ θαη αλαδηνξγαλώλνπλ κε 

θαηάιιειν ηξόπν ην πξόβιεκα 

• Αλαγλσξίδνπλ ηε ζρέζε κεηαμύ ησλ πιεπξώλ 

ησλ δύν πηλαθίδσλ θαη ζηε ζπλέρεηα ηε ζρέζε 

κεηαμύ ησλ δύν επηθαλεηώλ

Αλαισηηθό Πρόγρακκα



Παράδεηγκα 

Μαζεκαηηθοποίεζες

3. Απνκάθξπλζε από ην πξόβιεκα ηεο 

πξαγκαηηθόηεηαο

Η πιεπξά ηνπ ηεηξαγώλνπ ηξηπιαζηάζηεθε. Τη ζα 

πάζεη ην εκβαδόλ ηνπ ηεηξαγώλνπ, όηαλ 

ηξηπιαζηαζηεί ε πιεπξά ηνπ;

Αλαισηηθό Πρόγρακκα



Μαζεκαηηθοποίεζε

4. Λύζε ηνπ καζεκαηηθνύ πξνβιήκαηνο

Εκβαδόλ αξρηθνύ ηεηξαγώλνπ: 1 ηεηξαγωληθή κνλάδα

Εκβαδόλ λένπ ηεηξαγώλνπ: 9 ηεηξαγωληθέο κνλάδεο.

Εκβαδόλ λένπ ηεηξαγώλνπ=9 Εκβαδόλ αξρηθνύ ηεηξαγώλνπ

Αλαισηηθό Πρόγρακκα



Μαζεκαηηθοποίεζε

5. Νόεκα ζην πξαγκαηηθό πξόβιεκα.

Χξήζε αλαινγηώλ: Γηα επηθάλεηα 1 ηεηξαγωληθήο κνλάδαο 

ρξεηάζηεθαλ 5 ιίηξα, επνκέλωο ζα ρξεηαζηνύλ γηα ηε λέα 

πηλαθίδα 45 ιίηξα.

Αλαισηηθό Πρόγρακκα



Μαζεκαηηθέο Γηαδηθαζίεο

Μαζεκαηηθνπνίεζε

Σα βήκαηα ηεο καζεκαηηθνπνίζεο νκαδνπνηνύληαη ζε 3 

βήκαηα:

1. Μεηαθνξά ηνπ πξαγκαηηθνύ πξνβιήκαηνο ζε 

καζεκαηηθό πξόβιεκα

 Αλαγλώξηζε καζεκαηηθώλ ελλνηώλ

 Αλαπαξάζηαζε ηνπ πξνβιήκαηνο 

 Καηαλόεζε  ηεο ζρέζεο κεηαμύ ηεο γιώζζαο ηνπ 

πξνβιήκαηνο θαη ηεο ζπκβνιηθήο έθθξαζεο πνπ 

απαηηνύλ ηα καζεκαηηθά πξνβιήκαηα



Μαζεκαηηθέο Γηαδηθαζίεο

Μαζεκαηηθνπνίεζε

2. Γηαδηθαζίεο επίιπζεο ηνπ πξνβιήκαηνο

 Αλαγλώξηζε κνηίβσλ

 Δπαγσγηθή ή παξαγσγηθή ζθέςε

 ΢πκπεξάζκαηα- γελίθεπζε



Μαζεκαηηθέο Γηαδηθαζίεο

Μαζεκαηηθνπνίεζε

3. Αλαζηνραζκόο κνληεινπνίεζεο θαη εξκελεία ηνπ 

πξαγκαηηθνύ πξνβιήκαηνο

 Αλαγλώξηζε πεξηνξηζκώλ καζεκαηηθώλ ελλνηώλ

 Δπηθνηλσλία

 Κξηηηθή αληηκεηώπηζε



Αμηνιόγεζε καζεκαηηθώλ 

δηαδηθαζηώλ



Μαζεκαηηθές δηαδηθαζίες

Αλαισηηθό Πρόγρακκα

Μαζεκαηηθνπνίεζε… Μνληεινπνίεζε…

Σπιινγηζκόο … ηεθκεξίωζε

Επηθνηλωλία…

Καηαζθεπή πξνβιεκάηωλ θαη επίιπζή ηνπο…

Αλαπαξαζηάζεηο …

Χξήζε ζπκβνιηθήο γιώζζαο…

Τερλνινγία …Χξήζε πιηθώλ



Δπίπεδα Γηαδηθαζηώλ

Αλαισηηθό Πρόγρακκα

1. Αλαπαξαγσγή (ηθαλόηεηεο πνπ αλαθέξνληαη ζε 

γλσζηέο ηερληθέο, αζθήζεηο εμάζθεζεο, γλώζε πνπ 

δηδάζθεηαη, θηι)

2. Γηαζπλδέζεηο (εθαξκνγή γλώζεσλ ζε πξνβιήκαηα 

κε ξνπηίλαο)

3. Αλαζηνραζκόο (ζρέδην ιύζεο πξσηόηππσλ 

πξνβιεκάησλ, πξσηόηππνη ηξόπνη)



Μαζεκαηηθόο αιθαβεηηζκόο

Απιέο 

αλαπαξαζηάζεηο

Τπνινγηζκνί 

ξνπηίλαο

Γηαδηθαζίεο ξνπηίλαο

Πξνβιήκαηα 

ξνπηίλαο

΢ύλδεζε 

πξαγκαηηθώλ 

πξνβιεκάησλ κε 

καζεκαηηθέο δνκέο

Λύζε πξνβιήκαηνο

Δξκελεία

Πνιιαπιέο κέζνδνη

Λύζε ζύλζεησλ 

πξνβιεκάησλ

Αλαζηνραζκόο

επηλόεζε

Πξσηόηππεο ιύζεηο

Γελίθεπζε





Δπίπεδα Γηαδηθαζηώλ 

Αλαπαραγωγή

Αλαισηηθό Πρόγρακκα

1. Λύζε ηελ εμίζσζε 

2. Σν επζύγξακκν ηκήκα m νλνκάδεηαη ____________

Αλαπαξαγσγή γλσζηνύ ζέκαηνο – γλσζηώλ 

δηαδηθαζηώλ



Δπίπεδα Γηαδηθαζηώλ 

Γηαζύλδεζε

Αλαισηηθό Πρόγρακκα

Δηαζύλδεζε ελλνηώλ -Μεηαθνξά γλώζεωλ ζε απιέο εθαξκνγέο 

Μηα εηαηξεία ζέιεη λα ελνηθηάζεη ρώξν γηα γξαθεία.  Έρεη 

ζηε δηάζεζή ηεο ηηο δπν πην θάησ επηινγέο. Πνηα ζα 

επηιέμεη, αλ ζα ελνηθηάζεη ρώξν 110 ; 

Επιλογι Α Επιλογι Β

58 – 95 475 ευρϊ μθνιαίωσ 35 – 360       90 ευρϊ το 
τετραγωνικό μζτρο

Για τα επιπλζον τετραγωνικά 
– 120       ευρϊ το 
τετραγωνικό μζτρο

2m

2m2m



Δπίπεδα Γηαδηθαζηώλ 

Αλαζηοταζκός

Αλαισηηθό Πρόγρακκα

Πξωηόηππα πξνβιήκαηα, πνιύπινθα πξνβιήκαηα.

Μηα κέξα, θαηά ηε δηάξθεηα ηνπ καζήκαηνο ησλ Μαζεκαηηθώλ, 

ππνινγίζηεθε ην ύςνο όισλ ησλ καζεηώλ. Σν κέζν ύςνο ησλ 

αγνξηώλ ήηαλ 160 cm θαη ην κέζν ύςνο ησλ θνξηηζηώλ ήηαλ 150 

cm. Ζ Διέλε ήηαλ ε ςειόηεξε -ήηαλ 180 cm. Ο Κώζηαο ήηαλ ν 

πην θνληόο - ήηαλ 130 cm.  ∆ύν παηδηά απνπζίαδαλ ηελ εκέξα 

εθείλε από ηελ ηάμε θαη ήξζαλ ηελ επνκέλε. Μεηξήζεθε ην 

ύςνο ηνπο θαη ππνινγίζηεθαλ εθ λένπ ν κέζνη όξνη. Πξνο 

έθπιεμε όισλ, ην κέζν ύςνο ησλ θνξηηζηώλ θαη ην κέζν ύςνο 

ησλ αγνξηώλ δελ άιιαμαλ. 



Πνην από ηα παξαθάησ ζπκπεξάζκαηα κπνξνύκε λα εμάγνπκε 

από απηέο ηηο πιεξνθνξίεο;  

΢σκπέραζκα 

•Καη ηα δύν παηδηά είλαη θνξίηζηα. 

•Σν έλα παηδί είλαη αγόξη θαη ην άιιν θνξίηζη. 

•Καη ηα δύν παηδηά έρνπλ ην ίδην ύςνο. 

•Σν κέζν ύςνο ηνπ ζπλόινπ ησλ καζεηώλ δελ άιιαμε. 

•Ο Κώζηαο παξακέλεη ν πην θνληόο. 



Αναπαραγωγι Διαςφνδεςθ Αναςτοχαςμόσ

΢υλλογιςμόσ Τποβάλλουν 
ερωτιςεισ  
(Πόςοι;  Πόςα 
είναι;) και 
κατανοοφν τισ 
αντίςτοιχεσ 
απαντιςεισ.

Διαχωρίηουν 
μεταξφ οριςμϊν 
και ιςχυριςμϊν

Τποβάλλουν ερωτιςεισ 
(Πϊσ κα βροφμε; Σι 
μακθματικά χρειάηονται;) 
και κατανοοφν τισ 
αντίςτοιχεσ απαντιςεισ 
(πίνακεσ, γραφικζσ 
παραςτάςεισ, άλγεβρα).

Διαχωρίηουν 
διαφορετικοφσ 
ιςχυριςμοφσ , κατανοοφν 
και χειρίηονται 
μακθματικζσ ζννοιεσ ςε 
περιοχζσ που είναι λίγο 
διαφορετικζσ από εκείνεσ 
με τισ οποίεσ 
εξαςκικθκαν

Τποβάλλουν ερωτιςεισ (Ποια 
είναι τα βαςικά ςτοιχεία του 
προβλιματοσ ;)  

Διαχωρίηουν μεταξφ 
οριςμϊν, κεωρθμάτων, 
υποκζςεων και ιςχυριςμϊν, 

Κατανοοφν και χειρίηονται 
μακθματικζσ ζννοιεσ που 
είναι νζεσ ι περίπλοκεσ, 

Γενικεφουν αποτελζςματα



Αναπαραγωγι Διαςφνδεςθ Αναςτοχαςμόσ

Σεκμθρίωςθ Ακολουκοφν και 
αιτιολογοφν
ποςοτικζσ 
διαδικαςίεσ.

Κάνουν μακθματικοφσ 
ςυλλογιςμοφσ χωρίσ να 
διακρίνουν μεταξφ 
αποδείξεων  και 
ςυλλογιςμϊν

Ακολουκοφν και αξιολογοφν 
αλυςίδεσ μακθματικϊν 
ςυλλογιςμϊν διαφορετικϊν 
μορφϊν

Διακρίνουν τθν 
αποδεικτικι διαδικαςία και 
τισ γενικότερεσ μορφζσ 
επιχειρθματολογίασ και 
ςυλλογιςμοφ.



Αναπαραγωγι Διαςφνδεςθ Αναςτοχαςμόσ

Επικοινωνία Κατανοοφν και 
εκφράηουν
προφορικά και 
γραπτά απλά 
μακθματικά, όπωσ 
αναπαραγωγι 
ονομάτων, βαςικζσ 
ιδιότθτεσ γνωςτϊν 
ςχθμάτων και 
αλγόρικμουσ

Εξθγοφν καταςτάςεισ που 
αναφζρονται ςε ςχζςεισ. 

Κατανοοφν τισ γραπτζσ 
και προφορικζσ δθλϊςεισ 
άλλων ατόμων.

Εξθγοφν καταςτάςεισ που 
αναφζρονται ςε περίπλοκεσ 
ςχζςεισ (λογικζσ ςχζςεισ). 



Αναπαραγωγι Διαςφνδεςθ Αναςτοχαςμόσ

Μοντελοποίθςθ Αναγνϊριςθ, και 
διερεφνθςθ καλά 
δομθμζνων, 
γνωςτϊν 
μοντζλων.

Ερμθνεία 
μοντζλων και 
πραγματικότθτασ.

Οικοδομοφν το πεδίο
ι τθν κατάςταςθ που 
κα μοντελοποιθκεί, 
μεταφράηουν τθν 
«πραγματικότθτα» ςε 
μακθματικζσ δομζσ 
και περιεχόμενο. 

Οι καταςτάςεισ δεν 
είναι περίπλοκεσ, 
ωςτόςο είναι 
άγνωςτεσ. 

Οι καταςτάςεισ είναι 
περίπλοκεσ ι πολφ 
διαφορετικζσ από αυτζσ που 
ιδθ γνωρίηουν. 

΢υλλογι πλθροφοριϊν και 
δεδομζνων, εγκυροποίθςθ
του τελικοφ μοντζλου. 

Αναςτοχαςμόσ μζςω 
ανάλυςθσ και κριτικισ ςκζψθ 



Αναπαραγωγι Διαςφνδεςθ Αναςτοχαςμόσ

Καταςκευι και 
επίλυςθ 
προβλιματοσ

Καταςκευι και 
επίλυςθ 
προβλθμάτων με 
τθ χριςθ απλϊν 
διαδικαςιϊν, 
ςυχνά μόνο με ζνα 
τρόπο

Επίλυςθ προβλθμάτων 
όπου απαιτοφνται 
διαςυνδζςεισ μεταξφ 
διαφορετικϊν 
μακθματικϊν 
περιοχϊν και ειδϊν 
αναπαράςταςθσ και 
παρουςίαςθσ.

Επίλυςθ προβλθμάτων ςτα 
οποία απαιτοφνται 
καινοτόμεσ διαδικαςίεσ

Αναςτοχαςμόσ ςε 
διαδικαςίεσ και λφςεισ.



Αναπαραγωγι Διαςφνδεςθ Αναςτοχαςμόσ

Αναπαραςτάςεισ

Αποκωδικοποίθςθ,
κωδικοποίθςθ  και 
ερμθνεία γνωςτϊν 
αναπαραςτάςεων

Επιλογι και 
μετακίνθςθ μεταξφ 
αναπαραςτάςεων , 
μακθματικϊν 
αντικειμζνων και 
καταςτάςεων.

Μετάφραςθ και 
διάκριςθ μεταξφ 
διαφορετικϊν 
μορφϊν 
αναπαραςτάςεων

Δθμιουργικόσ ςυνδυαςμόσ 
αναπαραςτάςεων.



Αναπαραγωγι Διαςφνδεςθ Αναςτοχαςμόσ

Χριςθ 
ςυμβολικισ,
τυπικισ και 
τεχνικισ 
γλϊςςασ και 
πράξεων

Διαχείριςθ απλϊν 
δθλϊςεων και 
εκφράςεων που 
περιλαμβάνουν 
ςφμβολα και τφπουσ 
και μεταβλθτζσ.

Επίλυςθ εξιςϊςεων  
και υπολογιςμοί με 
διαδικαςίεσ ρουτίνασ

Αποκωδικοποίθςθ και 
μετάφραςθ βαςικισ
ςυμβολικισ και τυπικισ 
γλϊςςασ που 
εφαρμόηεται ςε 
λιγότερα γνωςτά 
περιεχόμενα και 
καταςτάςεισ. 

Διαχείριςθ δθλϊςεων 
και εκφράςεων που 
περιλαμβάνουν 
ςφμβολα και τφπουσ και 
μεταβλθτζσ. 

Διαχείριςθ περίπλοκων 
δθλϊςεων και εκφράςεων 
που περιλαμβάνουν 
ςφμβολα και τφπουσ και 
μεταβλθτζσ.



Αναπαραγωγι Διαςφνδεςθ Αναςτοχαςμόσ

Χριςθ μζςων και 
υλικϊν

Χριςθ γνωςτϊν 
μζςων και υλικϊν ςε 
περιεχόμενα και 
καταςτάςεισ που 
είχαν τθν ευκαιρία 
να εξαςκθκοφν. 

Χριςθ γνωςτϊν 
μζςων και υλικϊν ςε 
περιεχόμενα και 
καταςτάςεισ 
διαφορετικζσ από 
εκείνεσ που οι 
μακθτζσ είχαν τθν 
ευκαιρία να 
εξαςκθκοφν. 

Γνϊςθ των 
περιοριςμϊν των 
μζςων και υλικϊν.



ΜΖΛΗΔ΢

Έλαο αγξόηεο ζέιεη λα 

θπηέςεη κειηέο ζε ζεηξέο 

θαη ζε ηεηξάγσλν ζρήκα. 

΢θέθηεηαη λα πξνζηαηέςεη 

ηηο κειηέο από ηνλ άλεκν, 

πεξηθξάδνληάο ηηο κε 

θππαξίζζηα. 

΢ηα παξαθάησ 

δηαγξάκκαηα βιέπνπκε ηε 

δηάηαμε ησλ δέληξσλ, όπσο 

ηα θαληάδεηαη ν αγξόηεο. 

Κάζε δηάγξακκα 

πεξηιακβάλεη δηαθνξεηηθέο 

ζεηξέο από κειηέο. 

(λ = ζεηξέο από κειηέο) 

λ Πιήζος δέληρωλ κειηάς Πιήζος θσπαρηζζηώλ 

1 1 8 

2 4 

3 

4 

5 

Σσκπιερώζηε ηα ζηοητεία ποσ 

ιείποσλ ζηολ πίλαθα: 



λ 
Πιήζος δέληρωλ 

κειηάς 

Πιήζος

θσπαρηζζηώλ

1 1 8 

2 4 16

3 9 24

4 16 32

5 25 40

Σσκπιερώζηε ηα ζηοητεία ποσ 

ιείποσλ ζηολ πίλαθα: 

Δπίπεδν δηαζπλδέζεσλ



Δρώηεζε 2: ΜΖΛΗΔ΢ 

Οη ηύπνη πνπ κπνξείηε λα ρξεζηκνπνηήζεηε, γηα λα 

ππνινγίζεηε ην πιήζνο ησλ δέληξσλ κειηάο θαη ην 

πιήζνο ησλ θππαξηζζηώλ ζηα δηαγξάκκαηα, είλαη δύν: 

Πιήζνο δέληξσλ κειηάο = λ2  

Πιήζνο θππαξηζζηώλ = 8λ, 

όπνπ λ είλαη ν αξηζκόο ησλ ζεηξώλ πνπ ζρεκαηίδνπλ 

νη κειηέο. Τπάξρεη κηα ηηκή ηνπ λ, γηα ηελ νπνία ην 

πιήζνο ησλ δέληξσλ κειηάο ηζνύηαη κε ην πιήζνο ησλ 

θππαξηζζηώλ. Να βξείηε απηήλ ηελ ηηκή ηνπ λ θαη λα 

πεξηγξάςεηε παξαθάησ ηνλ ηξόπν, κε ηνλ νπνίν ηελ 

ππνινγίζαηε. 
Δπίπεδν δηαζπλδέζεσλ



Δρώηεζε 3: ΜΖΛΗΔ΢ 

Αο ππνζέζνπκε όηη ν αγξόηεο 

κεγαιώλεη ζπλέρεηα ην πεξηβόιη ηνπ 

πξνζζέηνληαο ζπλερώο ζεηξέο 

δέληξσλ. Δλώ ν αγξόηεο κεγαιώλεη 

ην πεξηβόιη ηνπ πξνζζέηνληαο ζεηξέο, 

ζα ρξεηαζηεί πεξηζζόηεξεο κειηέο ή 

θππαξίζζηα; Γξάςηε παξαθάησ ηνλ 

ηξόπν κε ηνλ νπνίν βξήθαηε ηελ 

απάληεζή ζαο. 
Δπίπεδν Αλαζηνραζκνύ



ΠΡΟΒΛΖΜΑ: ΥΡΟΝΟ΢ ΑΝΣΗ∆ΡΑ΢Ζ΢

΢ε έλα αγώληζκα δξόκνπ, ν «ρξόλνο αληίδξαζεο» 

είλαη ην ρξνληθό δηάζηεκα αλάκεζα ζηελ 

εθππξζνθξόηεζε ηνπ όπινπ γηα ηελ εθθίλεζε θαη 

ζηε ζηηγκή πνπ ν δξνκέαο θεύγεη από ην βαηήξα. Ο 

«ηειηθόο ρξόλνο» ζπκπεξηιακβάλεη ην ρξόλν 

αληίδξαζεο θαη ην ρξόλν ηεο θνύξζαο ηνπ δξνκέα. 

Ο πην θάησ πίλαθαο δείρλεη ην ρξόλν αληίδξαζεο 

θαη ηνλ ηειηθό ρξόλν γηα 8 δξνκείο ζε έλα αγώληζκα 

δξόκνπ 100 κέηξσλ. 



∆ηάδροκος
Χρόλοο αληίδραζεο (ζε

δεσηερόιεπηα) 

Σειηθόο τρόλοο (ζε 

δεσηερόιεπηα) 

1 0,147 10,09 

2 0,136 9,99 

3 0,197 9,87 

4 0,180 ∆ελ ηειείσζε ηελ θνύξζα

5 0,210 10,17 

6 0,216 10,04 

7 0,174 10,08 

8 0,193 10,13 

Αγώλαο δξόκνπ 100 κέηξσλ. 



Mεηάιην ∆ηάδροκος
Χρόλοο αληίδραζεο 

(ζε δεσηερόιεπηα) 

Σειηθόο τρόλοο

(ζε δεσηερόιεπηα) 

ΥΡΤ΢Ο 

ΑΡΓΤΡΟ 

ΥΑΛΚΗΝΟ

Να πξνζδηνξίζεηε ηνλ ρξπζό, ηνλ αξγπξό θαη ηνλ ράιθηλν 

ληθεηή απηνύ ηνπ αγώλα. ΢ηνλ πίλαθα λα ζπκπιεξώζεηε 

ην δηάδξνκν, ην ρξόλν αληίδξαζεο θαη ηνλ ηειηθό ρξόλν

ησλ ληθεηώλ. 



Λύζε Πξνβιήκαηνο



Σύπνη Πξνβιεκάησλ

• Λήςε απόθαζεο (Decision Making)

• Αλάιπζε ζρέζεσλ θαη ζρεδηαζκόο (System 

analysis and design)

• Γηόξζσζε ιάζνπο (Trouble shooting)



Λύζε Πξνβιήκαηνο

1. Αλαιπηηθή ζθέςε: Αξρέο ινγηθήο γηα θαζνξηζκό ησλ 

αλαγθαίσλ θαη ηθαλώλ ζπλζεθώλ ζε έλα πξόβιεκα

2. Πνζνηηθή ζθέςε: Δθαξκνγή πξάμεσλ θαη δηαδηθαζηώλ

3. Αλαινγηθή ζθέςε: εθαξκνγή δηαδηθαζηώλ ζε παξόκνηα 

πξνβιήκαηα

4. ΢πλδπαζηηθή ζθέςε: Δμέηαζε όισλ ησλ παξαγόλησλ θαη 

ζπλζεθώλ, πεξηνξηζκώλ θηι.



΢ηόρνη

• Αλαγλώξηζε πξνβιεκάησλ ζε θαηαζηάζεηο 

πέξαλ ησλ καζεκαηηθώλ

• Αλαγλώξηζε ζρεηηθώλ πιεξνθνξηώλ θαη 

πεξηνξηζκώλ

• Αλαπαξάζηαζε ελαιιαθηηθώλ ιύζεσλ

• Δπηινγή ζηξαηεγηθώλ επίιπζεο 

• Αλαζηνραζκόο ζηε ιύζε

• Δπηθνηλσλία απνηειεζκάησλ



Πιαίζην Πξνβιήκαηνο

• Πξνζσπηθέο θαηαζηάζεηο

• Δθπαηδεπηηθέο/επαγγεικαηηθέο θαηαζηάζεηο

• Γεκόζηα δσή

• Δπηζηεκνληθέο θαηαζηάζεηο



Γηαδηθαζίεο επίιπζεο 

πξνβιεκάησλ

• Καηαλόεζε πξνβιήκαηνο

• Υαξαθηεξηζκόο πξνβιήκαηνο (αλαγλώξηζε 

κεηαβιεηώλ, ππνζέζεηο, αλάθιεζε, νξγάλσζε, 

θξηηηθή εμέηαζε πιεξνθνξηώλ)

• Αλαπαξάζηαζε πξνβιήκαηνο

• Δπίιπζε πξνβιήκαηνο

• Αλαζηνραζκόο ηεο ιύζεο

• Παξνπζίαζε ηεο ιύζεο



Καηαλόεζε πξνβιήκαηνο

• Κείκελν

• Γηαγξάκκαηα

• Σύπνη

• Πίλαθεο θαη εηθόλεο

• ΢ύλδεζε πιεξνθνξηώλ από δηαθνξεηηθέο 

πεγέο

• ΢ύλδεζε ελλνηώλ

• Πξνϋπάξρνπζεο γλώζεηο 



Υαξαθηεξηζκόο πξνβιήκαηνο

• Αλαγλώξηζε κεηαβιεηώλ

• Αλαγλώξηζε ζρέζεσλ 

• Απαξαίηεηεο ή πεξηηηέο πιεξνθνξίεο

• Καηαζθεπή ππνζέζεσλ

• Αλάζπξζε, νξγάλσζε θαη θξηηηθή αμηνιόγεζε 

πιεξνθνξηώλ



Αλαπαξάζηαζε πξνβιήκαηνο

• Καηαζθεπή πηλάθσλ

• Γξαθηθέο, ζπκβνιηθέο θαη ιεθηηθέο 

αλαπαξαζηάζεηο

• Μεηαθίλεζε κεηαμύ δηαθνξεηηθώλ 

αλαπαξαζηάζεσλ



Δπίιπζε πξνβιήκαηνο

• Λήςε απόθαζεο

• Αλάιπζε ζπζηήκαηνο

• Γηάγλσζε θαη ιήςε δηνξζσηηθώλ κέηξσλ



Παξνπζίαζε ιύζεο

• Καηάιιεια κέζα θαη πιηθά γηα ηελ 

παξνπζίαζε ηεο ιύζεο



Αλαζηνραζκόο  ιύζεο 

πξνβιήκαηνο

• Δμέηαζε ηεο ιύζεο

• Έιεγρνο γηα επηπξόζζεηεο πιεξνθνξίεο ή 

επεμεγήζεηο

• Αμηνιόγεζε ηεο ιύζεο από δηαθνξεηηθέο 

πξννπηηθέο

• Δπαλνηθνδόκεζε ηεο ιύζεο ώζηε λα είλαη πην 

θνηλσληθά ή ηερληθά απνδεθηή

• Σεθκεξίσζε ιύζεο



Λιψθ Αποφάςεων Ανάλυςθ ςυςτθμάτων και 
ςχεδιαςμόσ

Διορκωτικά μζτρα

Επιλογι μεταξφ διαφορετικϊν 
προςεγγίςεων, όταν υπάρχουν 
περιοριςμοί

Αναγνϊριςθ των ςχζςεων 
μεταξφ μερϊν ενόσ 
ςυςτιματοσ / ι ςχεδιαςμόσ 
ςυςτιματοσ για να, 
παρουςιαςτοφν οι ςχζςεισ 
μεταξφ των μερϊν

Διάγνωςθ και λιψθ 
διορκωτικϊν μζτρων για 
προβλθματικά 
ςυςτιματα ι 
μθχανιςμοφσ

Χαραθηερηζηηθά ηωλ ηρηώλ ηύπωλ προβιεκάηωλ

΢ηόρνη



Λιψθ Αποφάςεων Ανάλυςθ ςυςτθμάτων και 
ςχεδιαςμόσ

Διορκωτικά μζτρα

Κατανόθςθ μιασ κατάςταςθσ 
που περιλαμβάνει διάφορεσ 
προςεγγίςεισ

Κατανόθςθ των 
πλθροφοριϊν που 
χαρακτθρίηουν ζνα ςφςτθμα

Κατανόθςθ των δυςλειτουργιϊν 
ενόσ ςυςτιματοσ

Αναγνϊριςθ περιοριςμϊν Αναγνϊριςθ μερϊν του 
ςυςτιματοσ

Αναγνϊριςθ των ςχετιηόμενων
μεταβλθτϊν

Παρουςίαςθ διαφορετικϊν 
προςεγγίςεων

Αναπαράςταςθ των ςχζςεων Αναγνϊριςθ τθσ λειτουργίασ του 
ςυςτιματοσ

Απόφαςθ μεταξφ 
διαφορετικϊν προςεγγίςεων

Ανάλυςθ ι ςχεδιαςμόσ Διάγνωςθ τθσ δυςλειτουργίασ 
του ςυςτιματοσ και ειςιγθςθ 
πικανϊν λφςεων

Ζλεγχοσ και αξιολόγθςθ τθσ 
απόφαςθσ

Ζλεγχοσ και αξιολόγθςθ Ζλεγχοσ και αξιολόγθςθ τθσ 
διάγνωςθσ / λφςθσ

Παρουςίαςθ και τεκμθρίωςθ
τθσ απόφαςθσ

Παρουςίαςθ και τεκμθρίωςθ 
του προτεινόμενου 
μοντζλου.

Παρουςίαςθ και τεκμθρίωςθ τθσ 
διάγνωςθσ και λφςθσ

Χαραθηερηζηηθά ηωλ ηρηώλ ηύπωλ προβιεκάηωλ

Γηαδηθαζίεο



Χαραθηερηζηηθά ηωλ ηρηώλ ηύπωλ προβιεκάηωλ

Πηζαλέο πεγέο  πνιππινθόηεηαο (complexity)

Λιψθ Αποφάςεων Ανάλυςθ ςυςτθμάτων και 
ςχεδιαςμόσ

Διορκωτικά μζτρα

Αρικμόσ περιοριςμϊν Αρικμόσ ςχετιηόμενων
μεταβλθτϊν και οι μεταξφ τουσ 
ςχζςεισ

Αρικμόσ των μερϊν του 
ςυςτιματοσ /μθχανιςμοφ 
και πϊσ αλλθλεπιδροφν

Αρικμόσ και τφποσ 
αναπαραςτάςεων 
(λεκτικζσ, εικονικζσ, 
αρικμθτικζσ)

Αρικμόσ και τφποσ 
αναπαραςτάςεων (λεκτικζσ, 
εικονικζσ και αρικμθτικζσ)

Αρικμόσ και τφποσ 
αναπαραςτάςεων
(λεκτικζσ, εικονικζσ και 
αρικμθτικζσ)



ΑΞΗΟΛΟΓΖ΢Ζ 

ΠΡΟΒΛΖΜΑΣΩΝ



Επίπεδο 

3ο Επίπεδο:
αναςτοχαςμόσ και 
παρουςίαςθ λφςθσ

•Αναλφει, αναπαριςτά ςχζςεισ και επιβεβαιϊνει ότι θ 
λφςθ του ικανοποιεί τισ απαιτιςεισ του προβλιματοσ. 

•Παρουςιάηει τθ λφςθ του γραπτϊσ και με 
αναπαραςτάςεισ.

•Χειρίηεται μεγάλο αρικμϊν μεταβλθτϊν.

•Ελζγχει τουσ περιοριςμοφσ.

•Συςτθματοποιεί τθ δουλειά του.

•Μετακινείται με ευελιξία μεταξφ λφςεων και 
περιοριςμϊν.

•Οργανϊνει και αναπροςαρμόηει τθ ςκζψθ του ενϊ 
εργάηεται.

•Χειρίηεται πολλαπλζσ αλλθλοεξαρτϊμενεσ πλθροφορίεσ 
και ςχζςεισ και παρουςιάηει καινοτόμεσ λφςεισ.

Δπίπεδα Καηαλόεζεο



Επίπεδο 

2ο Επίπεδο: 
ςυλλογιςμόσ και λιψθ
απόφαςθσ

•Χρθςιμοποιεί διαφορετικά είδθ 
ςυλλογιςμοφ.

Επαγωγικόσ και παραγωγικόσ 
ςυλλογιςμόσ

Αιτίασ και αποτελζςματοσ

΢υνδυαςτικι ςκζψθ

•Αναλφει και ςυνκζτει πλθροφορίεσ

•΢υνδυάηει διαφορετικζσ μορφζσ 
αναπαραςτάςεων

•Χειρίηεται άγνωςτεσ αναπαραςτάςεισ

•Κάνει υποκζςεισ βαςιηόμενοσ ςε δφο ι 
περιςςότερεσ πλθροφορίεσ



Επίπεδο 

1ο Επίπεδο:
βαςικζσ ικανότθτεσ

•Λφνει προβλιματα τα οποία βαςίηονται ςε 
ςυγκεκριμζνεσ πλθροφορίεσ.

•Μεταφράηει πλθροφορίεσ που παρουςιάηονται 
ςε ζναν πίνακα ι ςε γραφικι παράςταςθ.

•Ελζγχει αρικμό καλά διατυπωμζνων 
περιοριςμϊν ςε ζνα πρόβλθμα.

•Δεν μπορεί να χειριςτεί πολφπλοκα 
προβλιματα.



Επίπεδο 

Κάτω από το 1°
Επίπεδο: 
Αδφνατοσ λφτθσ

•Αδυνατεί να εφαρμόςει τισ απαραίτθτεσ 
διαδικαςίεσ ι να αναπαραςτιςει το 
πρόβλθμα.

•Χειρίηεται απλά, πολφ ξεκάκαρα 
δομθμζνα ζργα.

•Αδυνατεί να πάρει αποφάςεισ, να 
αναλφςει και να αξιολογιςει ςυςτιματα ι 
να επιλφςει προβλιματα τα οποία 
απαιτοφν τθ λιψθ διορκωτικϊν μζτρων.



• Ο Ηζαάθ είλαη 15 ρξόλσλ. Θέιεη λα νξγαλώζεη κηα έμνδν ζηνλ 

θηλεκαηνγξάθν κε δύν από ηνπο θίινπο ηνπ θαηά ηε δηάξθεηα ησλ 

ζρνιηθώλ ηνπο δηαθνπώλ. Οη δηαθνπέο μεθηλνύλ ηελ Κπξηαθή, 24 Μαξηίνπ 

θαη ηειεηώλνπλ ηελ Κπξηαθή, 1 Απξηιίνπ.

• Ο Ηζαάθ ξώηεζε ηνπο θίινπο ηνπ γηα θαηάιιειεο ώξεο θαη εκεξνκελίεο 

γηα ηελ έμνδό ηνπο. Πήξε ηηο αθόινπζεο πιεξνθνξίεο:

• Φάλος: «Πξέπεη λα κείλω ζην ζπίηη, γηαηί έρω κάζεκα Μνπζηθή ηε Δεπηέξα 

θαη ηελ Τεηάξηε, από ηηο 2:30 κέρξη ηηο 3:30».

• ΢ίκος: «Κάζε Κπξηαθή επηζθέπηνκαη ηε γηαγηά κνπ. Έρω δεη ηελ ηαηλία «Τν 

Πινίν» θαη δε ζέιω λα ην δω μαλά.»

• Οη γνλείο ηνπ Ηζαάθ επηκέλνπλ λα πεγαίλεη ζε ηαηλίεο θαηάιιειεο γηα ηελ 

ειηθία ηνπ θαη λα κελ επηζηξέθεη ζην ζπίηη κε ηα πόδηα. 

• Θα πάξνπλ ηα αγόξηα ό,ηη ώξα ζέινπλ κέρξη ηηο 10 κ.κ.

Λήςε Απνθάζεσλ-

΢ηολ θηλεκαηογράθο





Λαμβάνοντασ υπόψθ τισ πλθροφορίεσ που βρικε ο Ιςαάκ για τισ
ταινίεσ και τισ πλθροφορίεσ που πιρε από τουσ φίλουσ του, ςε
ποιεσ από τισ ζξι ταινίεσ κα μποροφςαν να πάνε ο Ιςαάκ με τουσ
φίλουσ του;
Να βάλεισ ςε κφκλο «Ναι» ι «Όχι» για κάκε ταινία.

Ταινία

Παιδιά ςτο Διαδίκτυο Ναι/ Όχι

Σα τζρατα του βυκοφ Ναι/ Όχι

Θ ςπθλιά Ναι/ Όχι

Πλοίο Ναι/ Όχι

Αίνιγμα Ναι/ Όχι

Ο βαςιλιάσ τθσ εριμου Ναι/ Όχι



Αν τα τρία αγόρια αποφαςίςουν να πάνε ςτο «Παιδιά ςτο Διαδίκτυο»,
ποια από τισ ακόλουκεσ θμερομθνίεσ τουσ βολεφει;

Α. Δευτζρα, 26 Μαρτίου

Β. Σετάρτθ, 28 Μαρτίου

Γ. Παραςκευι, 30 Μαρτίου

Δ. ΢άββατο, 31 Μαρτίου

Ε. Κυριακι, 1 Απριλίου



4. Ο πην θάησ πίλαθαο παξνπζηάδεη ηηο ελδεηθηηθέο αλάγθεο ελέξγεηαο ζε θηινηδάνπιο 

(kJ) πνπ έρεη έλα άηνκν.  

 

  ΑΝΤΡΕΣ ΓΥΝΑΙΚΕΣ 

Ζιηθία (τρόληα) 

Δπίπεδο 

Γραζηερηοποίεζες 

Δλέργεηα ποσ τρεηάδεηαη 

θαζεκερηλά (kJ)  

Δλέργεηα ποσ τρεηάδεηαη 

θαζεκερηλά (kJ)  

Από 18 κέρξη 29 Διαθξύ 10660 8360 

 Μέηξην 11080 8780 

 Γπλαηό 14420 9820 

Από 30 κέρξη 59 Διαθξύ 10450 8570 

 Μέηξην 12120 8990 

 Γπλαηό 14210 9790 

60 θαη πάλσ Διαθξύ 8780 7500 

 Μέηξην 10240 7940 

 Γπλαηό 11910 8780 

 

Σν επίπεδν δηαθνξνπνίεζεο, ζύκθσλα κε ην επάγγεικα είλαη: 

 

Έιαθρύ Μέηρηο Γσλαηό 

Πσιεηήο ζην ζπίηη 

Τπάιιεινο γξαθείνπ 

Οηθνθπξά 

 

Γάζθαινο  

Πιαλώδηνο πσιεηήο 

Ννζνθόκα  

Δξγάηεο νηθνδνκήο 

Δξγάηεο  

Αζιεηήο 

 



Ο θύρηος Δαβίδ είλαη έλας 45τρολος δάζθαιος. Ποηα 

είλαη ε προηεηλόκελε καθημερινή ελέργεηα ποσ 

τρεηάδεηαη ζε kJ;

Η θσρία Χρσζηάιια είλαη κηα οηθοθσρά 30 τρολώλ. Ποηα 

είλαη ε προηεηλόκελε εβδομαδιαία ελέργεηα ποσ 

τρεηάδεηαη ζε kJ;



Αλάιπζε ζρέζεσλ θαη ζρεδηαζκόο-

΢ηελ Καηαζθήλωζε

΢ηελ θαηαζθήλσζε ηνπ Αγ. Γνκεηίνπ έρνπλ  εγγξαθεί 46 παηδηά 

(26 θνξίηζηα θαη 20 αγόξηα,) ελώ 8 ελήιηθεο (4 άληξεο θαη 4 

γπλαίθεο) έρνπλ πξνζθεξζεί λα βνεζήζνπλ σο ζπλνδνί.  
 

Πίλαθαο 1: Δλήιηθεο    Πίλαθαο 2: Κνηηώλεο 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

θ. Μαξγαξίηα 

θ. Καξνιίλα 

θ. Υαξά 

θ. Καηεξίλα 

θ. ΢ηέθαλνο 

θ. Νίθνο 

θ. Μηράιεο 

θ. Πέηξνο 

Όνομα Αριθμός κρεβατιών 

Κόθθηλν 12 

Μπιε 8 

Πξάζηλν 8 

Μσβ 8 

Πνξηνθαιί 8 

Κίηξηλν 6 

Άζπξν 6 

Καλόλες Καηαζθήλωζες 

1. Αγόξηα θαη θνξίηζηα πξέπεη λα θνηκνύληαη ζε μερσξηζηνύο 

θνηηώλεο. 

2. Σνπιάρηζηνλ έλαο ελήιηθαο πξέπεη λα θνηκάηαη ζε θάζε θνηηώλα. 

3. Ο ελήιηθαο (/εο) κέζα ζε έλα θνηηώλα πξέπεη λα είλαη ηνπ ηδίνπ 

θύινπ κε ηα παηδηά. 



Όνομα
Αρηζκός 

αγορηώλ

Αρηζκός 

θορηηζηώλ

Όλοκα (ηα) 

ελήιηθα (ωλ)

Κόθθηλν

Μπιε

Πξάζηλν

Μσβ

Πνξηνθαιί

Κίηξηλν

Άζπξν

Σσκπιήρωζε ηολ πίλαθα γηα λα θαηαλέκεης ηα 46 

παηδηά θαη ηοσς 8 ελήιηθες ζηοσς θοηηώλες, ηερώληας 

όιοσς ηοσς θαλόλες.



Γηόξζσζε Λάζνπο

Αρδεσηηθά Καλάιηα

Σν πην θάησ δηάγξακκα παξνπζηάδεη έλα ζύζηεκα κε αξδεπηηθά θαλάιηα γηα ην 

πόηηζκα θπηεηώλ. Γξάςεηε πέληε δηαθνξεηηθνύο ζπλδπαζκνύο γηα ηηο ζηξόθηγγεο Α, 

Β, Γ, Γ, Δ, Ε, Ζ θαη Θ πνπ λα αθήλνπλ ην λεξό λα πεξάζεη από ην ζύζηεκα (π.ρ. Α, 

Β, Γ θαη Γ αλνηθηέο); 

 

Δίζνδνο Έμνδνο 

Γ 
Γ 

Ε 

Θ 

Σν πην θάησ δηάγξακκα παξνπζηάδεη έλα ζύζηεκα κε αξδεπηηθά θαλάιηα γηα ην

πόηηζκα θπηεηώλ. Οη ζηξόθηγγεο Α κέρξη Θ ζα πξέπεη λα αλνηγνθιείλνπλ αθήλνληαο ην

λεξό λα πεξάζεη από ην ζύζηεκα όπνπ είλαη αλαγθαίν. Όηαλ κηα ζηξόθηγγα είλαη

θιεηζηή, δελ πεξλά λεξό κέζα από απηή.

΢ε απηό ην πξόβιεκα ζα πξέπεη λα εληνπίζεηε πνηα ζηξόθηγγα δελ ιεηηνπξγεί κε 

απνηέιεζκα λα εκπνδίδεη ην λεξό λα πεξάζεη από ην αξδεπηηθό ζύζηεκα. 

Ο Μηράιεο παξαηήξεζε όηη ην λεξό δελ ξέεη πάληνηε ζηελ θαηάιιειε θαηεύζπλζε. 

Πηζηεύεη όηη κηα από ηηο ζηξόθηγγεο είλαη βνπισκέλε κε απνηέιεζκα όηαλ είλαη

ξπζκηζκέλε ζηελ έλδεημε «αλνηθηή» λα κελ αλνίγεη.



Ο Μηράιεο ρξεζηκνπνίεζε ηηο ξπζκίζεηο πνπ παξνπζηάδνληαη 

ζηνλ Πίλαθα 1, γηα λα ειέγμεη ηηο ζηξόθηγγεο.  

Πίλαθας 1

Α Β Γ Δ Ε Ζ Η Θ

Ανοικτι Κλειςτι Ανοικτι Ανοικτι Κλειςτι Ανοικτι Κλειςτι Ανοικτι

Με βάζε ηηο ξπζκίζεηο πνπ παξνπζηάδνληαη ζηνλ Πίλαθα 1, λα 

ζρεδηάζεηε ζην πην θάησ δηάγξακκα όιεο ηηο πηζαλέο δηαδξνκέο 

γηα ηε ξνή ηνπ λεξνύ. Να ππνζέζεηε όηη όιεο νη  ζηξόθηγγεο 

ιεηηνπξγνύλ κε βάζε ηηο ξπζκίζεηο ηνπ Πίλαθαο 1.

Σν πην θάησ δηάγξακκα παξνπζηάδεη έλα ζύζηεκα κε αξδεπηηθά θαλάιηα γηα ην 

πόηηζκα θπηεηώλ. Γξάςεηε πέληε δηαθνξεηηθνύο ζπλδπαζκνύο γηα ηηο ζηξόθηγγεο Α, 

Β, Γ, Γ, Δ, Ε, Ζ θαη Θ πνπ λα αθήλνπλ ην λεξό λα πεξάζεη από ην ζύζηεκα (π.ρ. Α, 

Β, Γ θαη Γ αλνηθηέο); 

 

Δίζνδνο Έμνδνο 

Γ 
Γ 

Ε 

Θ 

Δρώηεκα Α



Ο Μηράιεο βξήθε όηη, όηαλ νη ζηξόθηγγεο είλαη ξπζκηζκέλεο

κε βάζε ηηο πιεξνθνξίεο ηνπ Πίλαθα 1, δελ ξέεη θαζόινπ

λεξό. Απηό ζεκαίλεη όηη ηνπιάρηζηνλ κηα από ηηο ζηξόθηγγεο

πνπ είλαη ξπζκηζκέλε σο αλνηθηή, δελ ιεηηνπξγεί.

Να απνθαζίζεηε γηα θαζεκηά από ηηο πην θάησ πεξηπηώζεηο αλ 

ην λεξό ζα ξέεη κέζα από ην ζύζηεκα. Να βάιεηε ζε θύθιν 

ηελ επηινγή «λαη» ή «όρη» ζε θάζε πεξίπησζε.

Πρόβλθμα Το νερό κα ρζει ςε 
όλθ τθν απόςταςθ;

Θ ςτρόφιγγα Α δεν λειτουργεί. Όλεσ οι άλλεσ ςτρόφιγγεσ 
λειτουργοφν κανονικά, όπωσ φαίνεται ςτον Πίνακα 1.

Ναι/Όχι

Θ ςτρόφιγγα Δ δεν λειτουργεί. Όλεσ οι άλλεσ ςτρόφιγγεσ 
λειτουργοφν κανονικά, όπωσ φαίνεται ςτον Πίνακα 1.

Ναι/Όχι

Θ ςτρόφιγγα Η δεν λειτουργεί. Όλεσ οι άλλεσ ςτρόφιγγεσ 
λειτουργοφν κανονικά, όπωσ φαίνεται ςτον Πίνακα 1.

Ναι/Όχι

Δρώηεκα Β



Ο Μηράιεο ζέιεη λα ειέγμεη θαηά πόζν ε ζηξόθηγγα Γ δελ 

ιεηηνπξγεί. 

΢ηνλ αθόινπζν πίλαθα, λα δείμεηε ηηο ξπζκίζεηο γηα ηηο ζηξόθηγγεο, 

γηα λα ειέγμεηε, αλ ε ζηξόθηγγα Γ δελ ιεηηνπξγεί, όηαλ είλαη 

ξπζκηζκέλε ζηελ έλδεημε «αλνηθηή». 

Α Β Γ Δ Ε Ζ Η Θ

Ρσζκίζεης γηα ηης ζηρόθηγγες (ε θαζεκηά «αλοηθηή» ή «θιεηζηή»)

Δρώηεκα Γ


